
MATEMATIKA II 1.kolokvij 11.4.2007. I

1. Odredite i skicirajte domenu funkcije: (3 boda)

f(x; y) =
p
x+ y + arcsin(x+ y):

2. Odredite (4 boda)

@2f(x; y)

@ x2
� @2f(x; y)

@x@y

ako je:
f(x; y) = x ln(x+ y):

3. Na�ite rje²enje diferencijalne jednadºbe: (5 bodova)

x2 + y2 � 2xyy0 = 0

uz uvjet y(1) = 2.

RJE�ENJE:

1. D(f) = f(x; y) 2 R2; y � �x; y � �x+ 1g
2. 1

x+y

3. y2 = x2 + 3x

MATEMATIKA II 1.kolokvij 11.4.2007. II

1. Odredite (3 boda)

2x
@z

@x
+ y

@z

@y

ako je

z = x'

 
x

y2

!
:

2. Za funkciju f(x; y) = x2 � 6xy + y3 + 3x+ 6y

jedna stacionarna to£ka je T1

�
27

2
; 5): (4boda)

a) Ispitajte da li u toj to£ki funkcija ima ekstrem i koji je.

b) Odredite vrijednost ekstrema ako postoji.



3. Na�ite rje²enje diferencijalne jednadºbe: (5 bodova)

y00 � 3y0 + 2y = x+ 1;

RJE�ENJE:

1. 2x'( x
y2
)

2. �109

4

3. y = C1e
2x + C2e

x + 1

2
x+ 5

4

MATEMATIKA II 1.kolokvij 11.4.2007. III

1. Odredite jednadºbu tangencijalne ravnine na plohu (3 boda)

f(x; y) = 4x2 � 3xy + 2y2 � 6x+ 2y � 3

u njenoj to£ki D(2; 3; ?).

2. Na�ite rje²enje diferencijalne jednadºbe: (4 boda)

xy2 + x+ (x2y � y)y0 = 0

uz uvjet
y(0) = 1:

3. Na�ite op¢e rje²enje diferencijalne jednadºbe: (5 bodova)

y00 � 3y0 + 2y = ex:

RJE�ENJE:

1. x+ 8y � z � 19 = 0

2. y = C1e
2x + C2e

x � xex

3. (x2 � 1)(y2 + 1) = �2

MATEMATIKA II 1.kolokvij 11.4.2007. IV

1. Zadana je funkcija f(x; y) = ex
2+y � y

x2
: (3 boda)

Na�ite:
@2f(x; y)

@x2

u to£ki
T (1;�1):



2. Na�ite jednadºbu tangencijalne ravnine na plohu (4 boda)

f(x; y) = 2x2 + 2y2

paralelne s ravninom
x+ y � 2z = 2:

3. Na�ite rje²enje diferencijalne jednadºbe: (5 bodova)

(1 + x)y0 + y = �x2(1 + x)

uz uvjet
y(0) = 1:

RJE�ENJE:

1. 12

2. 8x+ 8y � 16z � 1 = 0

3. y = 1

x+1

�
�x4

4
� x3

3
+ 1):

MATEMATIKA II 1.kolokvij 11.4.2007. V

1. Odredite i skicirajte domenu funkcije (3 boda)

f(x; y) =
1p

x2 + y2 � 9
+
p
y � x:

2. Na�ite jednadºbu tangencijalne ravnine na plohu (4 boda)

f(x; y) = 4� x2 � y2

okomite na pravac
x

1
=

y

1
=

z

1
:

3. Na�ite rje²enje diferencijalne jednadºbe: (5 bodova)

xy0 � y ln
y

x
= 0

uz uvjet
y(1) = 1:

RJE�ENJE:

1. D(f) = f(x; y) 2 R2; x2 + y2 > 9; y � xg
2. x+ y + z � 9

2
= 0

3. y = xe�x+1

MATEMATIKA II 1.kolokvij 11.4.2007. VI



1. Ako je: z = '(x2 + y2); izra£unajte y @z
@x
� x@z

@y
: (3 boda)

2. Na�ite rje²enje diferencijalne jednadºbe (4 boda)

y0 � y + x = 0

uz uvjet

y(0) =
3

2
:

3. Na�ite op¢e rje²enje diferencijalne jednadºbe: (5 bodova)

y00 � 4y0 + 4y = 2 sin x:

RJE�ENJE:

1. 0

2. y = x+ 1 + 1

2
ex

3. y = C1e
2x + C2xe

2x + 8

25
cosx+ 6

25
sinx


