
1

Zadaci s pismenih ispita iz matematike 2 s rješenjima 

MATEMATIKA II

20.3.2004.

1. Odredite i skicirajte prirodnu domenu funkcije   .ln
42

cos,
22

xy
yx

yx
Arcyxf 






2. Izračunajte volumen tijela omeđenog plohama ,2
223 yxez  922  yx  i .0z

3. Izračunajte     
 

 

 
2,2

1,1

2 .4lnln dyyyyxdxeyyy x

4. Izračunaj ,2dSx


 gdje je   plašt stošca .40,4 222  zzyx

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu   .02 22  dyyxxydx

Rješenja: 1.           .0,521,521:, 22222  xyyxyxRyxDf

2.  .1222 33 ee

3. .
3

2

2

3

4

15
2ln6 2 ee 



4. .5512 
5. .22 cyxy 

MATEMATIKA II

20.3.2004.

1. Odredite i skicirajte prirodnu domenu funkcije   .ln
42

sin,
22 y

x

yx

xy
Arcyxf 






2. Izračunajte volumen tijela omeđenog plohama ,2
223 yxez  422  yx  i .0z

3. Izračunajte     
 

 

 
2,2

1,1

2 .ln4ln dyexxxdxxxyx y

4. Izračunaj ,2dSy


 gdje je   plašt stošca .20,9 222  zzyx

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu     .042  dyyxdxyx



2

Rješenja: 1.           .0,512,512:, 22222  xyyxyxRyxDf

2.  .322 2 ee

3. .
3

2

2

3

4

15
2ln6 2 ee 



4. .10108 
5.     .2 23 xycxy 

MATEMATIKA II

17.4.2004.

1. Nađite one tangencijalne ravnine na plohu ,
42

22 yx
z   koje prolaze točkom  ,0,1,1A  a 

okomite su na ravninu .07  zyx   

2. Izračunajte   
D

dxdyyxyx ,1
32222  gdje je   .30,2:, 222 xyyxRyxD 

3. Izračunajte ,


xds  gdje je   presječnica ploha 23 xy   i .zy 

4. Izračunaj tok vektorskog polja kzjia 3  kroz sferu .2222 Rzyx 

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu .ln2ln' xyxxy 

Rješenja: 1. .0334...,01... 21  zyxzy 

2. .
288

313

108

13




3. .
6

31

4. .
5

4 5R

5. .lnln2 xxcy 
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MATEMATIKA II

22.5.2004.

1. Ispitajte ekstreme funkcije   .14424
2

, 2
2

3  yxyxy
x

xyxf

2. Izračunajte volumen tijela omeđenog plohama xyzyxyxz  ,2, 22222  i 

,3xy   koje se nalazi u prvom oktantu. 

3. Izračunajte ,4


dsx  gdje je   kružnica .222 yyx 

4. Izračunajte 


,zdS  gdje je   dio rotacionog paraboloida ,1 22 yxz   koji se nalazi 

iznad ravnine .0z

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu     .0ln2 2  dyyexdxxxy y

Rješenja: 1. Stacionarne točke su    .1,0,0,1 BA  U točki A funkcija ima lokalni minimum, 
dok u točki B nema ekstrem.

2.  .728
144




V

3. .
4

3

4.  .11525
60




5. .ln2 cyeexxxyx yy 
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MATEMATIKA II

17.6.2004.

1. Na krivulji 8323 22  yxyx  odredite točke za koje je kvadrat udaljenosti od ishodišta 
najveći.

2. Izračunajte površinu lika omeđenog kružnicom xyx 322   i kardioidom cos1r
koji se nalzi unutar prve, a izvan druge krivulje.

3. Izračunajte ,3





ydyxarctgxdx  gdje je 


 dio parabole 2yx   od točke  1,1A  do  .0,0B

4. Izračunajte tok vektorskog polja kzjxyixa 322   kroz zatvorenu plohu 

,0,,2 22222  zyxzyxz  orijentiranu u smjeru vanjskih normala.

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu .3'2'' 2  xexyy

Rješenja: 1.    .2,2,2,2  BA
2. .

3. .
48

1
2ln

2

1 


4. .
2

5

5.   .
2

3
222

21 xexeccy xx 

MATEMATIKA II

17.6.2004.

1. Na krivulji 14464 22  yxyx  odredite točke za koje je kvadrat udaljenosti od ishodišta 
najveći.

2. Izračunajte površinu lika omeđenog kružnicom xyx 622   i kardioidom  cos12 r
koji se nalzi unutar prve, a izvan druge krivulje.

3. Izračunajte ,





arctgydyxydx  gdje je 


 dio parabole 2xy   od točke  1,1A  do  .0,0B

4. Izračunajte tok vektorskog polja kzjyzixa 222   kroz zatvorenu plohu 

,0,,6 22222  zyxzyxz  orijentiranu u smjeru vanjskih normala.

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu   .113'2''  xexyyy
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Rješenja: 1.    .7,7,7,7  BA
2. .4

3. .
44

1
2ln

2

1 


4. .
3

64

5. .
3

1

16

3

8

1 23
21 






   xxx exxececy

MATEMATIKA II

8.7.2004.

1. Nađite tangencijalne ravnine na plohu 08
24

2
22

 xyz
yx

 koje su paralene s 

ravninom .01122  zyx

2. Izračunajte volumen tijela omeđenog plohama 6222  zyx  i .22 yxz 

3. Izračunajte   ,22





dyxdxyx  gdje je 


 dio sinusoide xy sin  od točke  0,0A  do 

 .0,B

4. Izračunajte  


 ,12 dSz  gdje je   dio sfere 4222  zyx  u prvom oktantu.

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu .''''' 23 yyyyy 

Rješenja: 1. .0822...,0822... 21  zyxzyx 

2.  .1166
3

2




3. .
2

9

3

3 


4. .
3

14

5.   .21
1

cxcecyy 
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MATEMATIKA II

8.7.2004.

1. Odredite i skicirajte prirodnu domenu, te ispitajte ekstreme funkcije 
  .11, xyyxyxf 

2. Izračunajte volumen tijela omeđenog plohama 2222  zyx  i .22 yxz 

3. Izračunajte     ,122





dyxdxyx  gdje je 


 dio krivulje xy cos  od točke  1,0A  do 

 .1,B

4. Izračunajte  


 ,22 dSz  gdje je   dio sfere 1222  zyx  u prvom oktantu.

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu .
'

ln''''
x

y
yyxy 

Rješenja: 1.   .1,1:, 2  yxRyxDf Stacionarna točka funkije je ,
3

2
,

3

2






 A  no u 

toj točki fukcija nema ekstrem.

2. .
6



3. .2
23

2
3




4. .
6

7

5. .21
2

1
11 cexecyc xcxc 

MATEMATIKA II

2.9.2004.

1. Nađite tangencijalne ravnine na plohu xyz 2  koje prolaze točkom  4,0,1 A , a okomite 
su na ravninu .yx 

2. Izračunajte volumen tijela omeđenog plohama 8,2 2  zyxy  i .0z

3. Izračunajte ,cos


ydsx  gdje je   rub kvadrata .1 yx

4. Izračunajte  


 ,1 2 dSzz  gdje je   dio plohe .10,222  zyxz

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu   .036 22  dyxdxxyy
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Rješenja: 1. .0844...,0222... 21  zyxzyx 

2. .
15

1024
V

3. .0
4. .0
5.   .3 2xcxy 

MATEMATIKA II

2.9.2004.

1. Nađite tangencijalne ravnine na plohu xyz 3  koje prolaze točkom  9,0,0A , a okomite 
su na ravninu .056  zyx

2. Izračunajte volumen tijela omeđenog plohama 5,5 2  zxxx  i .0z

3. Izračunajte ,sin


ydsx  gdje je   rub kvadrata .2 yx

4. Izračunajte 
 


,

3

1
2

2

dS
z

z
 gdje je   dio plohe .10,222  zyxz

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu .1'
2

22

x

y

y

x
yxy 

Rješenja: 1. .0939...,0993... 21  zyxzyx 

2. .
3

40
V

3. .0

4.  .13ln22 

5. .
2

2

1

cxe x

y



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MATEMATIKA II

16.9.2004.

1. a) Odredite i skicirajte prirodnu domenu funkcije    .ln1, 2 yxyxyxf 

b) Nađite tangencijalnu ravninu na plohu  yxyxz  ln1 2  u točki 





 ,.

2

1
,

2

1
T .

2. Izračunajte 
D

xdxdyy ,sin2  gdje je D područje u ravnini, ograničeno krivuljama  

,1cos2  xy 0y   i 0x  u prvom kvadrantu.

3. Izračunajte krivuljni integral  
 

 

 
,2,1

0,0,0

.coscossincos zxdzxxdydxxyzxz

4. Izračunajte tok vektorskog polja jyxia 22cos   kroz zatvorenu plohu (orijentiranu 

u smjeru vanjskih normala) koju čini dio plohe 22 yxz   u prvom oktantu, zajedno s 

ravninama ,0x 0y  i .1z

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu ,1sin'cos''  xyxy  uz uvjete   00 y  i   10' y .

Rješenja: 1. a)   .1,0:, 22 xyyxRyxDf 
 b) .012...  zyx

2. .
24

1

3. .1cos2
4. .1sin1cos22 
5. .cossin1 xxy 
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MATEMATIKA II

16.9.2004.

1. a) Odredite i skicirajte prirodnu domenu funkcije    .ln2, 2 yxyxyxf 

b) Nađite tangencijalnu ravninu na plohu  yxyxz  ln2 2  u točki 





 ,.

2

1
,

2

1
T .

2. Izračunajte 
D

xdxdyy ,cos2  gdje je D područje u ravnini, ograničeno krivuljama  

,sin1 xy  0y   i 0x  u prvom kvadrantu.

3. Izračunajte krivuljni integral  
 

 

 
,1,1

0,0,0

.cossincoscos yzdzydyyxyzzydx

4. Izračunaj tok vektorskog polja kiyxa 3sin 22   kroz zatvorenu plohu (orijentiranu u 

smjeru vanjskih normala) koju čini dio plohe 22 yxz   u prvom oktantu, zajedno s 

ravninama ,0x 0y  i .1z

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu ,1cos'sin''  xyxy  uz uvjete 0
2







y  i 1

2
' 






y .

Rješenja: 1. a)   .2,0:, 22  yxyxRyxDf
 b) .03233...  zyx

2. .
12

1


3. .1cos
4. .11cos1sin2 
5. .cossin1 xxy 
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MATEMATIKA II

6.11.2004.

1. Odredite maksimum funkcije   ,1257, yxyxf   uz uvjet .422  yx

2. Izračunajte volumen tijela koje nastaje presjekom ploha 422  yx  i .422  zx

3. Izračunajte   ,32





dyyxxydx  gdje je 


 dio kružnice 222 Ryx   od točke  0,RA  do 

točke  .,0 RB

4. Izračunajte plošni integral 
 

 
,

1 2zx

dS
 gdje je   dio ravnine 1 zyx  u prvom 

oktantu.

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu .16'5'' 22  xexyyy

Rješenja: 1. .33

2. .
3

64
V

3. .
43

43 RR


4. .
2

1
2ln3 






 

5. .
6

1

3

1

3

1 2233
2

2
1 






  xxx exxxececy

MATEMATIKA II

11.12.2004.

1. Odredite i skicirajte prirodnu domenu funkcije   .ln
42

cos,
22

xy
yx

yx
Arcyxf 






2. Izračunajte volumen tijela omeđenog plohama ,2
223 yxez  922  yx  i .0z

3. Izračunajte     
 

 

 
2,2

1,1

2 .4lnln dyyyyxdxeyyy x

4. Izračunaj ,2dSx


 gdje je   plašt stošca .40,4 222  zzyx

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu   .02 22  dyyxxydx
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Rješenja: 1.           .0,521,521:, 22222  xyyxyxRyxDf

2.  .1222 33 ee

3. .
3

2

2

3

4

15
2ln6 2 ee 



4. .5512 
5. .22 cyxy 

MATEMATIKA II

11.12.2004.

1. Odredite i skicirajte prirodnu domenu funkcije   .ln
42

sin,
22 y

x

yx

xy
Arcyxf 






2. Izračunajte volumen tijela omeđenog plohama ,2
223 yxez  422  yx  i .0z

3. Izračunajte     
 

 

 
2,2

1,1

2 .ln4ln dyexxxdxxxyx y

4. Izračunaj ,2dSy


 gdje je   plašt stošca .20,9 222  zzyx

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu     .042  dyyxdxyx

Rješenja: 1.           .0,512,512:, 22222  xyyxyxRyxDf

2.  .322 2 ee

3. .
3

2

2

3

4

15
2ln6 2 ee 



4. .10108 
5.     .2 23 xycxy 
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MATEMATIKA II

15.1.2005.

1. Ispitajte ekstreme funkcije   .32, 223 yyxyxyxf 

2. Izračunajte 
D

xydxdy,  gdje je D  područje u 2R  omeđeno krivuljom xy ln  i pravcima 

1 yx  i .2x

3. Pomoću Greenove formule izračunajte   ,cossin 2





ydyedxxyye xx  gdje je 


 dio 

krirvulje xyx 422  , koji se nalazi iznad osi x , od točke  0,4A  do točke  .0,0B

4. Izračunajte tok vektorskog polja   kzjxza  42  kroz plohu 

  ,40,:,, 223  zyxzRzyx


 orijentiranu tako da vektor normale zatvara oštar 

kut s vektorom .k

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu   .
1

1
'2''1

2
2




x
xyyx

Rješenja: 1. Stacionarne točke funkcije su   .
3

1
,

3

1
,1,1,

2

1
,0 






 






  CBA  Od toga u točki A 

funkcija ima lokalni minimum, dok u B i C nema ekstrema.

2. .
12

1
2ln2ln2 

3. .
3

8

4. .
3

16

5. 
 

.
2 2

2

1 c
arctgx

arctgxcy 
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MATEMATIKA II
3.2.2005.

1. Odredite tangencijalne ravnine na plohu xyyxz  22  koje prolaze točkom  ,6,0,1 A
a okomite su na ravninu .yx 

2. Izračunajte površinu oba lika omeđena krivuljom yyx  22  i pravcem .3xy 

3. Izračunajte 


,xyds  gdje je   presječnica ploha 21 yx   i zx   u prvom oktantu.

4. Izračunajte tok vektorskog polja jixa  4  kroz zatvorenu plohu 

     ,1:0,,10,1:,, 223223  yxRyxzyxzRzyx


 orijentiranu u smjeru 

vanjskih normala.

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu .'''' 22 yyyyy 

Rješenja: 1. .01266...,0333... 21  zyxzyx 

2. .
16

3

6
,

16

3

12 21 


PP

3. .
120

19

4. .0
5.   .21

1
cxcecyy 

MATEMATIKA II
3.2.2005.

1. Odredite tangencijalne ravnine na plohu xyyxz  22  koje prolaze točkom  ,6,1,0 A
a okomite su na ravninu .15 yx

2. Izračunajte površinu oba lika omeđena krivuljom xyx  22  i pravcem .3xy 

3. Izračunajte 


,xyds  gdje je   presječnica ploha 21 xy   i zy   u prvom oktantu.

4. Izračunajte tok vektorskog polja kjya  4  kroz zatvorenu plohu 

     ,1:0,,10,1:,, 223223  yxRyxzyxzRzyx


 orijentiranu u smjeru 

vanjskih normala.

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu .'''' 22 yyyyy 
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Rješenja: 1. .01266...,0333... 21  zyxzyx 

2. .
16

3

24

5
,

16

3

24 21 


PP

3. .
120

19

4. .0
5.   .21

1
cxcecyy 

MATEMATIKA II

17.2.2005.

1. Odredite i skicirajte prirodnu domenu funkcije   2222 742362 39, yxyxyxyxyxf    te 

izračunajte .
y

f




2. Izračunajte volumen manjeg tijela omeđenog plohama   42 222  zyx  i 

.2 22 yxz 

3. a) Provjerite da je polje k
z

xy
j

y

x

z

x
i

z

y

y
a

22

1
1 

















  potencijalno.

b) Izračunajte 
 

 

.
1

1
1,1,2

1,1,0
22
dz

z

xy
dy

y

x

z

x
dx

z

y

y 


















4. Pomoću Stokesova teorema izračunajte 



rda , ako je ,2 kzjxixza   a 


 pozitivno 

orijentirana krivulja nastala presjekom ravnine 22  zyx  s koordinatnim ravninama.

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu ,1' 





 

x

y
arctg

x

y
y  uz uvjet   .01 y

Rješenja: 1.   .3694:, 222  yxRyxDf

     
.

392

3ln14439ln229
,

2222

2222

742362

742362

yxyxyxyx

yxyxyxyx yxyx
yx

y

f












2.  .248
3

2



V

3. .2

4. .
3

2


5.   .0ln
2

1 22  yx
x

y
arctg

x

y
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MATEMATIKA II

19.3.2005.

1. Ispitajte ekstreme funkcije   .1
8

,
2

 y
y

x

x
yxf

2. Izračunajte 
D

xdxdy,sin  gdje je D  područje u ravnini omeđeno krivuljom 2xy   i 

pravcem .xy 

3. Izračunajte     ,222





dyyxdxyx  gdje je 


 dio krivulje 22  xy  od točke 0x

do točke .4x

4. Izračunajte  


 ,dSyx  gdje je   dio sfere 4222  zyx  u prvom oktantu.

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu .ln2ln' xyxxy 

Rješenja: 1. Stacionarne točke funkcije su    .2,2,2,2 BA  Od toga u točki A funkcija ima 
lokalni minimum, a u točki B lokalni maksimum.
2. 2 2cos1 sin1. 

3. .
3

80

4. .4
5. .lnln2 xxcy 
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MATEMATIKA II

16.4.2005.

1. Ako je   ,
4

22 yxyx

x
z





 pokažite da je .22 2zz
y

z

y

x

x

z
x 








2. Prelaskom na sferne koordinate izračunajte integral   
 


2

0

2

0

4

0

3

2

.dzdd

3. Izračunajte krivuljni integral 


 dsx46  po zatvorenoj krivulji ,21   gdje je 1

presječnica ploha 21 yx   i zy   u prvom oktantu, a 2  spojnica točaka  0,0,1A  i 

 .1,1,0B

4. Izračunajte 


,xydS  gdje je   dio plohe ,2 22 yxz   omeđen ravninama 0y  i 

,3xy   u prvom oktantu.

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu .2cos4'' 22 xexxyy 

Rješenja: 2. .
15

128

3. .
3

6
23

3

10


4. .
160

149

5. .
32

1

8

1

8

1
2sin

4

1
2sin2cos 22

21
xexxxxxcxcy 






 
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MATEMATIKA II

21.5.2005.

1. Odredite tangencijalne ravnine na plohu ,12222  zzyxyx  koje su paralelne s 
ravninom .07254  zyx

2. Izračunajte površinu lika omeđenog kardioidom  sin12 r  i kružnicom 

  ,93 22  yx  koji se nalazi unutar obje krivulje.

3. Izračunajte krivuljni integral  


 dsyx , gdje je   presječnica ploha 
3

2x
y   i xyz

9

2
  od 

točke  0,0,0A  do točke  .2,3,3B

4. Izračunajte površinu dijela plohe cilindra 122  zx  u prvom oktantu, koji se nalazi 
između ravnina xy   i .2xy 

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu     .0lnsincos  dyyyxxdxyyxe x

Rješenja: 1. .010254...,06254... 21  zyxzyx 
2. .5

3. .
20

387

4. .1P
5. .lncos ycyyyxxyexe xx 

MATEMATIKA II

16.6.2005.

1. Ispitajte ekstreme funkcije   .72, 324  yyyxxyxf

2. Izračunajte volumen tijela omeđenog plohama 22 yxz   i .4yz 

3. Izračunajte    





dyyxdxyx 222 , gdje je 


 dio krivulje 11  xy  od točke 2x

do točke .0x

4. Izračunajte  


 ,12 dSz  gdje je   dio sfere 1222  zyx  u prvom oktantu.

5. Metodom varijacije konstanti riješite diferencijalnu jednadžbu .
cos

1
''

x
yy 
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Rješenja: 1. Stacionarne točke funkcije su    .1,1,1,1,
3

3
,0,

3

3
,0 

















DCBA  Od toga 

funkcija ima lokalni minimum u točkama C i D, dok u A i B nema ekstrema.
2. .8

3. .
3

10

4. .
3

2

5.     .coscoslnsin 21 xcxxcxy 

MATEMATIKA II
7.7.2005.

1. a) Odredite i skicirajte prirodnu domenu funkcije   .1, 2 yxxyyxf 

b) Napišite jednadžbu tangencijalne ravnine na plohu ,1 2 yxxyz   u točki 

 .,.4,0 T

2. Izračunajte  
D yx

dxdyx
,

322

2

 gdje je D  područje u ravnini omeđeno krivuljama 

0,2, 2222  xyyxyyx  i .xy 

3. Pomoću Greenovog teorema izračunajte     





dyxedxyex xx 1ln 22 , gdje je 


 dio 

krivulje 2xy   od točke  1,1A  do točke  .1,1B

4. Izračunajte 


,2dSx  gdje je   dio plohe 22 yxz   koji se nalazi unutar sfere 

.6222  zyx

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu   .'1'' xeyxxy 

Rješenja: 1. a)   .,1:, 22 xyxyRyxDf 
b) .0848...  zyx

 2. .
4

1
8

3






 



 3. .
1

3

2

e
e 

 4. .
60

149

 5. .211 ceecxecy xxx 
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MATEMATIKA II

7.7.2005.

1. Na krivulji 9585 22  yxyx  odredite točke najbliže ishodištu.

2. Izračunajte 
V

zdxdydz,  gdje je V  područje u 3R  omeđeno plohama 1,22  zyxz  i 

.4z

3. Pomoću Greenovog teorema izračunajte      ,1ln 22 dyxeydxye yy 



, gdje je 


 dio 

krivulje 2yx   od točke  1,1A  do točke  .1,1 B

4. Izračunajte 



,Sda  gdje je kziya  , a 


 dio ravnine 222  zyx  u prvom oktantu, 

orijentiran normalom koja zatvara oštar kut s vektorom .k

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu '.''' 2 yyyyy 

Rješenja: 1. .
2

2
,

2

2
,

2

2
,

2

2

















BA

 2. .21

 3. .
1

3

2

e
e 

 4. .
3

2

 5.   .ln 21
2 cxcy 
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MATEMATIKA II

8.9.2005.

1. Ako je   ,,

y

x

x

y
y

xyyxz












 pokažite da vrijedi .zxy
y

z
y

x

z
x 








2. Izračunajte površinu lika omeđenog kružnicama   ,33
22  yx   11 22  yx  i 

pravcem .0y

3. Izračunajte  


 ,3 dszyx  gdje je   presječnica ploha 22 yxz   i 222 yxz   u 

prvom oktantu.

4. Izračunajte tok vektorskog polja kzyjyixa 23 36   kroz zatvorenu plohu koju čini dio 

sfere 4222  zyx  za koji je 1z  zajedno s ravninom ,1z  orijentiranu u smjeru 
vanjskih normala.

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu   .042 22  dxxyydyx

Rješenja: 2. .
3

3




3. .
3

5

2




4. .10
5.  .2xycxy 
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MATEMATIKA II

8.9.2005.

1. Ako je   ,,

y

x

x

y
x

xyyxz












 pokažite da vrijedi .zxy
y

z
y

x

z
x 








2. Izračunajte površinu lika omeđenog kružnicama   ,11 22  yx   33 22
 yx  i 

pravcem .0x

3. Izračunajte  


 ,3 dszyx  gdje je   presječnica ploha 422  yx  i 226 yxz   u 

prvom oktantu.

4. Izračunajte tok vektorskog polja kxzjyixa 232   kroz zatvorenu plohu koju čini dio 

sfere 4222  zyx  za koji je 1z  zajedno s ravninom ,1z  orijentiranu u smjeru 
vanjskih normala.

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu   .036 22  dyxdxyxy

Rješenja: 2. .
3

3




3. .
3

44
2 

4. .5
5. .3)( 2xxcy 
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MATEMATIKA II

22.9.2005.

1. Ispitajte ekstreme funkcije   .
2

5

2
,

22

xy

x

x

y
xyxf 

2. Izračunajte   
V

dxdydzyx ,2  gdje je V  područje u 3R   koje se nalazi izvan sfere 

4222  zyx , a unutar sfere ,4222 zzyx   te unutar cilindra koji se dobije 
translacijom presjeka te dvije sfere po osi .z

3. a)  Provjerite da je vektorsko polje     jyyxiyyya lnln   potencijano.

b) Izračunajte    
 

 

 
2,2

1,1

.lnln ydyyxdxyyy

4. Izračunajte tok vektorskog polja kza   kroz dio sfere 4222  zyx  u prvom oktantu, 

orijentirane normalom koja zatvara oštar kut s vektorom .k

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu .2sincos' xxyy 

Rješenja: 1. Stacionarne točke funkcije su    .1,1,1,1 BA  Od toga u točki A funkcija ima 
lokalni minimum, a u točki B lokalni maksimum.
2. .9

3. .
4

15
2ln6 

4. .
3

16

5. .2sin2 sin xcexy 
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MATEMATIKA II
22.9.2005.

1. a) Odredite i skicirajte prirodnu domenu funkcije    .ln
22

cos,
22

yx
yx

yx
Arcyxf 






b) Izračunajte  .0,1
x

f




2. Izračunajte 
V

xdxdydz,  gdje je V  područje u 3R  omeđeno plohama 22 yxz   i 

.3yz 

3. a)  Provjerite da je vektorsko polje     jxeiearctgxa yy   1  potencijano.

b) Izračunajte    
 

 

  
1,1

0,0

.1 dyxedxearctgx yy

4. Izračunajte 


,xydS  gdje je   dio plohe 2xy   za koji je ,1y  a koji se nalazi između 

ravnina  0z  i .1z

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu .'''' 32 yyyy 

Rješenja: 1. a)       .,211:, 222 xyyxRyxDf 

b)   .
3

3
10,1 




x

f

2. .0

3. .
1

12ln
2

1

4 e




4. .0
5. .2

2
1 cxycy 
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MATEMATIKA II

19.11.2005.

1. a) Ispitajte ekstreme funkcije   2, 6 .f x y y x y x y     (6 bodova)

b) Napišite jednadžbu tangencijalne ravnine na plohu 2 6z y x y x y     u točki 

 1, 2,. .T  (2 boda)

2. Izračunajte 
2

2 2
2

4 ,
D

y
x y dxdy

x
   ako je D  područje u ravnini omeđeno kružnicama 

2 2 2 21, 4x y x y     i pravcima 3 , 0,y x y   u prvom kvadrantu.

3. Izračunajte 2 ,z dx arctgxdy dz


   ako je   dio presječnice ploha 21y x   i y z  od 

točke  0,1,1A  do točke  1,0,0 .B

4. Izračunajte tok vektorskog polja 3 3 3a z i y j x k  
   

 kroz sferu 2 2 2 2.x y z R  

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu 3'' 9 cos3 .xy y x xe  

RJEŠENJA: 1. a) Točka  4,4T  je točka u kojoj funkcija ima lokalni maksimum.

   b) ...3 3 0.y z   

2. 
3

3 .
3




3. 
8

.
15 2




4. 
54

.
5

R 

5. 3
1 2

1 1 1
cos3 sin 3 sin 3 .

6 18 54
xy c x c x x x x e

      
 
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MATEMATIKA II

17.12.2005.

1. Pokažite da funkcija 
 2 21

y
z y

x y
 

 
 zadovoljava jedndažbu .

y z z z

x x y y

 
  
 

2. Prelaskom na sferne koordinate izračunajte integral 

2

2

42
2 3

0 0 4

cos .d d dz




   


 

  

3. Izračunajte    2 2 2 ,x y dx x y dy


    gdje je   dio krivulje 1 1y x    od točke 0x    

do točke 2.x   Skicirajte krivulju  .

4. Izračunajte ,
1 4

xy
dS

z   gdje je   dio plohe 2 2z x y   koji se nalazi ispod ravnine 

2 .z y

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu 3 2' '' ' ' .yy y y yy 

Rješenja: 2. .
15

64

3. .
3

16

4. .0
5.   .lnln 21 cxcy 
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MATEMATIKA 2

17.12.2005.

1. Pokažite da funkcija 
 2 21

y
z y

x y
 

 
 zadovoljava jedndažbu .

y z z z

x x y y

 
  
 

2. Prelaskom na sferne koordinate izračunajte integral 

2

2

112
2 3

0 0 1

sin .d d dz






   


 

  

3. Izračunajte    22 2 ,x y dx x y dy


    gdje je   dio krivulje 1 2y x    od točke 0x    

do točke 3.x   Skicirajte krivulju  .

4. Izračunajte ,
1 2

xy
dS

z   gdje je   dio plohe 2 22z x y   koji se nalazi ispod ravnine 

.z x

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu 3 2' '' ' ' .yy y y y 

Rješenja: 2. .
15



3. .
3

5

4. .0
5.   .ln 211 cxcycy 
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MATEMATIKA II

14.1.2006.

1. Odredite tangencijalne ravnine na plohu xxyz   koje prolaze točkom  ,6,3,2 B  a 
okomite su na ravninu .3222  zyx

2. Izračunajte  V

dxdydz
x

,
1

1
2

 gdje je V  područje u 3R  omeđeno plohama 

yzxy  ,1 2  i .2yz 

3. Pomoću Greenovog teorema izračunajte   





,ln 2222 dyyxxxydxyx  ako je 

  pozitivno orijentiran rub područja u ravnini omeđenog kružnicama 
,22 xyx  xyx 222   i pravcima ., xyxy 

4. Izračunajte tok vektorskog polja kzjyixa   kroz dio ravnine 22  zyx  u prvom 

oktantu orijentiranog normalom koja zatvara oštar kut s vektorom .i

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu      .0cossincos2sin 2  dyxyyxdxyxxy

Rješenja: 1. .01645...,012... 21  zyxzyx 

2. .
3

8


3. .0

4. .
3

2

5. .sincoscoscos 2 cyyyyxxy 
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MATEMATIKA II

2.2.2006.

1. Ispitajte ekstreme funkcije   .14424
2

, 2
2

3  yxyxy
x

xyxf

2. Izračunajte 
D

xdxdyy ,cos2  gdje je D područje u ravnini, ograničeno krivuljama  

,sin1 xy  0y   i 0x  u prvom kvadrantu.

3. Izračunajte ,


xds  gdje je   presječnica ploha 23 xy   i ,zy   u prvom oktantu.

4. Izračunaj tok vektorskog polja kzjia 3  kroz sferu .2222 Rzyx 

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu .
'

ln''''
x

y
yyxy 

Rješenja: 1. Stacionarne točke su    .1,0,0,1 BA  U točki A funkcija ima lokalni minimum, 
dok u točki B nema ekstrem.

2. .
12

1


3. .
6

31

4. .
5

4 5R

5. .21
2

1
11 cexecyc xcxc 
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MATEMATIKA 2

9.2.2006.

1. Na krivulji 7232 22  yxyx  odredite točke koje su najudaljenije od ishodišta.

2. Izračunaj površinu lika omeđenog kružnicama     33,11
2222  yxyx , koji se 

nalazi unutar obje krivulje.

3. a) Provjerite da je polje      jeyxixya y cos1ln  potencijalno.

 b) Izračunajte     
 

 

.cos1ln
1,1

0,0
  dyeyxdxxy y

4. Pomoću Stokesovog teorema izračunajte 


rda  ako je ,2 kzjyziya   a   krivulja 

nastala presjekom ravnine 22  zyx  s koordinatnim ravninama.

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu ,sin' xxyxy   uz uvjet   .0y

Rješenja: 1. Tražene točke su    .7,7,7,7 21  TT

2. .3
6

5



P

3. .1sin22ln2 e

4. .
3

2


5. .
sin

cos
xx

x
xy



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MATEMATIKA II

16.2.2006.

1. Odredite tangencijalne ravnine na plohu 7222  zyxyx  koje su paralelne s 
ravninom .345  yx

2. Izračunajte 
D

dxdy
x

y
 ako je D  područje u prvom kvadrantu omeđeno kardioidom 

,cos1 r  kružnicom xyx 322   i osi ,x  koje se nalazi izvan prve, a unutar druge
krivulje.

3. Izračunajte    


 dyyxdxyx 223 , ako je   dio krivulje 11  xy  od točke 0x

do točke .3x  Skicirajte krivulju.

4. Izračunajte  


 ,dSyx  ako je   dio sfere 9222  zyx  u prvom oktantu.

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu .
1

'''
2

2

x

x
yxy




Rješenja: 1. .01445...,01445... 21  yxyx 

2. .2ln
2

1
1

3. .40

4. .
2

9

5. .
2

1

2

1

2 2
2

1

2

cxcxarctgxarctgx
x

y 
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MATEMATIKA 2

23.2.2006.

1. Pokažite da funkcija 













2

2

2
ln1

y

x
y

y
z


 zadovoljava jedndažbu   .22 xz

y

z
xy

x

z
yx 










2. Izračunajte 2

V

x dxdydz , gdje je V  područje u 3R  omeđeno plohama 2 2z x y   i 

.6222  zyx

3. Pomoću Greenovog teorema izračunajte     





dyxedxyex xx 1ln 22 , gdje je 


 dio 

krivulje 2xy   od točke  1,1A  do točke  .1,1B

4. Izračunajte 


,xyzdS  gdje je   dio plohe 2 2 1x y   u prvom oktantu koji se nalazi 

između ravnina 0z   i 2.z 

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu '' cos .xy y x xe  

Rješenja: 2.  .164672
15




3. .
1

3

2

e
e 

4. .1

5. .
2

1

2

1
sin

2

1
sincos 21

xexxxxcxcy 





 
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MATEMATIKA 2

23.2.2006.

1. Pokažite da funkcija 













2

2

2
ln1

x

y
x

x
z


 zadovoljava jedndažbu   .22 yz

x

z
xy

y

z
xy 










2. Izračunajte 2

V

y dxdydz , gdje je V  područje u 3R  omeđeno plohama 2 2z x y   i 

2 2 2 2.x y z  

3. Pomoću Greenovog teorema izračunajte      ,1ln 22 dyxeydxye yy 



, gdje je 


 dio 

krivulje 2yx   od točke  1,1A  do točke  .1,1 B

4. Izračunajte 


,xyzdS  gdje je   dio plohe 2 2 4x y   u prvom oktantu koji se nalazi 

između ravnina 0z   i 1.z 

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu  '' sin 1 .xy y x x e   

Rješenja: 2.  .728
15




3. .
1

3

2

e
e 

4. .2

5. .
4

1

4

1
sin

2

1 2
21

xxx exxxececy 





  
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MATEMATIKA 2

18.3.2006.

1. Odredite i skicirajte prirodnu domenu funkcije    .ln
2

sin,
22

yx
y

yx
Arcyxf 




2. Prelaskom na sferne koordinate izračunajte integral  
 21

00

1

0

32 .cos


 dzdd

3. Izračunajte 


dsx3  gdje je   dio presječnice ploha 21 xy   i zy   u prvom oktanu.

4. Izračunajte tok vektorskog polja kzjxiya   kroz dio ravnine 22  zyx  u prvom 

oktantu orijentiranog normalom koja zatvara oštar kut s vektorom .i

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu     .0lnln  dytgyxyxdxeyy x

Rješenja: 1.       .,11,11:, 22222 xyyxyxRyxDf 

2. .
15



3. .
240

149

4. .
3

5

5. .coslnln cyeyxy x 

MATEMATIKA 2

18.3.2006.

1. Odredite i skicirajte prirodnu domenu funkcije    .ln
2

sin,
22

xy
x

yx
Arcyxf 




2. Prelaskom na sferne koordinate izračunajte integral  
 24

0

2

0

2

0

32 .sin




 dzdd

3. Izračunajte 


dsx3  gdje je   dio presječnice ploha 21 xy   i zy   u prvom oktanu.

4. Izračunajte tok vektorskog polja kzjxiya   kroz dio ravnine 22  zyx  u prvom 

oktantu orijentiranog normalom koja zatvara oštar kut s vektorom .i

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu     .0lnln  dyexxdxctgxyxy y
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Rješenja: 1.       .,11,11:, 22222 xyyxyxRyxDf 

2. .
15

16

3. .
240

149

4. 
1

.
3



5. .sinlnln cexxxy y 

MATEMATIKA 2

8.4.2006.

1. Odredite minimum funkcije  , 7 3 4 ,f x y x y    uz uvjet .422  yx

2. Izračunajte površinu lika omeđenog kružnicom 2 2 6x y y   i kardioidom  2 1 sinr  
koji se nalazi unutar prve, a izvan druge krivulje.

3. Provjerite da je vektorsko polje  cos sin cos cosa z zx y x i x j x zxk   
   

 potencijalno te 

izračunajte krivuljni integral  
 

 

 
,2,1

0,0,0

.coscossincos zxdzxxdydxxyzxz

4. Izračunajte tok vektorskog polja 32a xi j z k  
   

 kroz sferu 2 2 2 2.x y z R  

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu 3'' 4 1 3cos 2 .y y x x   

Rješenja: 1. .3)
5

8
,

5

6
( f

2. .4P
3. .1cos2

4. .
5

4

3

4 53  RR


5. .2sin
4

3
162cos2sin 3

21 xxxxxcxcy 
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MATEMATIKA 2

8.4.2006.

1. Odredite maksimum funkcije  , 5 4 3 ,f x y x y    uz uvjet 2 2 9.x y 

2. Izračunajte površinu lika omeđenog kružnicom 2 2 3x y x   i kardioidom 1 cosr    koji 
se nalazi unutar obje krivulje.

3. Provjerite da je vektorsko polje  cos cos sin cosa yi z yz x y j y yzk   
   

 potencijalno te 

izračunajte krivuljni integral  
 

 1,1,

0,0,0

cos cos sin cos .ydx z yz x y dy y yzdz


  

4. Izračunajte tok vektorskog polja 33a i y j z k  
   

 kroz sferu 2 2 2 2.x y z R  

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu  '' 2 ' 1 2sin .xy y y x e x    

Rješenja: 1. .20)
5

9
,

5

12
( f

2. .
4

5
P

3. .1cos

4. .
5

4

3

4 53  RR


5. .cos)
6

1

2

1
( 32

21 xexxxececy xxx 
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MATEMATIKA 2

20.5.2006.

1. Ispitajte ekstreme funkcije .316
8

),(
2

 y
y

x

x
yxf

2. Izračunajte 
V

dxdydzy ,2  ako je V  područje omeđeno sferama 1222  zyx  i 

.4222  zyx

3. Izračunajte 


 ,)( dzdyedxzy x  ako je   dio presječnice ploha zyxy  ,1 2  od točke 

)0,0,1(A  do točke ).0,0,1(B

4. Izračunajte 
 

,
22 zyx

dS
 ako je   dio rotacionog paraboloida 224 yxz   koji se 

nalazi iznad ravnine .0z

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu ,
1

'
2 xx

yxy


  uz uvjet .
2

1
ln)1( y

Rješenja: 1. Funkcija f ima u točki )
4

1
,1( A  lokalni minimum, a u točki )

4

1
,1(B lokalni 

maksimum

2. .
15

124

3. .
4

3

8

e


4. ).11717(
12




5. .
1

ln
1












x

x

x
y
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1. Ispitajte ekstreme funkcije .16
8

1),(
2

x
x

y

y
yxf 

2. Izračunajte 
V

dxdydzx ,2  ako je V  područje omeđeno sferama 1222  zyx  i 

.9222  zyx

3. Izračunajte  


 ,2 dzzyxdydxe y  ako je   dio presječnice ploha zxyx  ,1 2  od 

točke )1,0,1(A  do točke ).0,1,0(B

4. Izračunajte 
 

,
22 zyx

dS
 ako je   dio rotacionog paraboloida 221 yxz   koji se 

nalazi iznad ravnine .0z

5. Riješite diferencijalnu jednadžbu ,1sincos'  xyxy  uz uvjet .1)0( y

Rješenja: 1. Funkcija f ima u točki )1,
4

1
( A  lokalni minimum, a u točki )1,

4

1
(B lokalni 

maksimum

2. .
15

968

3. .
3

20


4. ).155(
6




5. .sincos xxy 


