
1. Rije²ite diferencijalne jednadºbe:

(a) (10 bodova) y′

xex
= y ln y, uz po£etni uvjet y (0) = e,

(b) (10 bodova) y′ + y = e−x + 2.

2. (a) (10 bodova) Odredite i skicirajte prirodnu domenu funkcije

f(x, y) = arcsin

(
x

y2

)
.

(b) (10 bodova) Na�ite ekstrem funkcije f(x, y) = xy uz uvjet x2 + y2 − 2 = 0.

3. (20 bodova) Izra£unajte masu tijela V =


x2 + y2 ≤ 2x

0 ≤ y

0 ≤ z ≤ 1

ako mu je gusto¢a dana s

ρ(x, y, z) = z
√
x2 + y2. Skicirajte tijelo V .

4. (a) (8 bodova) Dokaºite da je polje ~a =~i+(1 + z cos (zy))~j+(y cos (zy))~k potencijalno.

(b) (14 bodova) Izra£unajte
∫
−→
Γ

~a d~r ako je ~Γ dio kruºnice x2 + y2 = 1 od to£ke (0, 1) do

to£ke (−1, 0) i

~a = −xy
(
x+

y

2

)
~i+ xy

(x
2

+ y
)
~j.

5. (18 bodova) Izra£unajte ∫∫
Σ

(x+ y + z) dS

gdje je Σ dio sfere sa sredi²tem u ishodi²tu radijusa 1 u 1. oktantu.

f(x) f ′(x) f(x) f ′(x)

C 0 ctg x − 1
sin2 x

xα αxα−1 arcsinx 1√
1−x2

ex ex arccosx − 1√
1−x2

ax ax ln a arctg x 1
1+x2

lnx 1
x

arcctg x − 1
1+x2

loga x
1

x ln a
shx chx

sinx cosx chx shx

cosx − sinx thx 1
ch2 x

tg x 1
cos2 x

cthx − 1
sh2 x

f(x)
∫
f(x)dx f(x)

∫
f(x)dx

1 x+ C cosx sinx+ C

xα xα+1

α+1
+ C, α 6= −1 1

sin2 x
− ctg x+ C

ex ex + C 1
cos2 x

tg x+ C

ax ax

ln a
+ C 1

1+x2
arctg x+ C

1
x

ln |x|+ C 1√
1−x2 arcsinx+ C

sinx − cosx+ C 1√
x2±1

ln
∣∣x+

√
x2 ± 1

∣∣+ C

1












