PREZIME 1 IME: GRUPA:

MATEMATIKA II 1. kolokvij 16.5.2012.

1. (6 bodova) Rijesite diferencijalnu jednadZbu:

, oxy

2 4+ y?

RJESENJE:




a) (3 boda) Odredite i skicirajte prirodnu domenu funkcije
fz,y) = In(z(y = 1)).

b) (3 boda) Izratunajte ;%gy(l, 1), ako je

2
f(z,y) = 2sin T
Y

RJESENJE:




3. (6 bodova) Ispitajte ekstreme funkcije

f(x,y) = 32* + 4oy + 2y* — 4y + 5.

RJESENJE:




4. (6 bodova) Izratunajte povriinu lika omedenog krivuljama 2% + y? =y, 22 + y? =2y |
y = —ux. Skicirajte lik.

RJESENJE:




5. (6 bodova) lzratunajte masu tijela odredenog plohama y = 2%, y =4, 2 =01 z = 3,
ako je gustoca tijela p(z,y, z) = 2y(z — 1). Skicirajte tijelo.

RJESENJE:




PREZIME 1 IME: GRUPA:

MATEMATIKA II 1. kolokvij 16.5.2012.

1. (6 bodova) Rijesite diferencijalnu jednadZbu:

zy + 2%y = 2.

RJESENJE:




a) (3 boda) Odredite i skicirajte prirodnu domenu funkcije

Y

f(z,y) = N + In(—zy).
b) (3 boda) Nadite % i 327/;, ako je
2
floyz) =12
y—z

RJESENJE:




a) (3 boda) Odredite stacionarne tocke funkcije
f(z,y) = 222y + 42% — 2y — 2.

b) (3 boda) Odredite jednadZbu tangencijalne ravnine na plohu z = 2z — y? u to¢ki
Ty(1,2,-2).

RJESENJE:




4. (6 bodova) Pomoéu dvostrukog integrala izratunajte volumen tijela omedenog plohama
z=4—2?—19y% z=0iz=0. Skicirajte tijelo.

RJESENJE:




5. (6 bodova) Prelaskom na cilindri¢ne koordinate izralunajte integral

///‘/2(x2+y2)dxdydz,

ako je V = {(x,y,2) € R®: /a2 + ¢ < 2 < 2 — 2% — y*}. Skicirajte tijelo V.

RJESENJE:




PREZIME 1 IME: GRUPA:

MATEMATIKA II 1. kolokvij 16.5.2012.

1. (6 bodova) Rijesite diferencijalnu jednadZbu:

Y+ 2y — 3y =e€".

RJESENJE:




a) (3 boda) Odredite i skicirajte prirodnu domenu funkcije

2
f(z,y) = arcsin o fyz.
b) (3 boda) Izratunajte 2—5(2, 1,0), ako je
z+1

x,1Y,z) = arct .
f(z,y,2) Iy

RJESENJE:




3. (6 bodova) Napisite jednad?bu tangencijalne ravnine na plohu z = 2% + 2zy, koja je

okomita na pravac p..2=t = 4 = 2,

RJESENJE:




4. (6 bodova) Skicirajte podrugje integracije i zamijenite poredak integriranja u integralu

e? Inz
/ dz / f(x,y)dy.
1 1—x

RJESENJE:




5. (6 bodova) Prelaskom na sferne koordinate izralunajte integral

™ 1 \/ 1—p?
/ dng/ dp/ p*zdz.
0 0 0

Skicirajte podrugje integracije.

RJESENJE:




PREZIME 1 IME: GRUPA:

MATEMATIKA II 1. kolokvij 16.05.2012.

1. (6 bodova) Odredite ono rjesenje diferencijalne jednadzbe
23:ny —22—y?=0

koje zadovoljava poletni uvjet y(1) = 2.

RJESENJE:




2. a) (2 boda) Skicirajte domenu funkcije f(x,y) = /9 — 2?2 — y? arcsin(y — 1).
b) (4 boda) Odredite koordinate diralidta one tangencijalne ravnine na graf funkcije
f(x,y) = 2% + y* + 4y koja je okomita na pravac z =y = 2.

RJESENJE:




3. (6 bodova) Zadana je funkcija f(z,y) = (2® + y)\/e¥. Ispitajte i odredite ekstreme
funkcije ako postoje.

RJESENJE:




4. (6 bodova) lzratunajte // x dxdy gdje je D omedeno pravcima 2z +y = 2, x = 3 i
D
krivuljom y = In x.

RJESENJE:




5. (6 bodova) Izratunajte staticki moment homogenog tijela {2 u odnosu na ravninu zy,
gdje je 2 omedeno cilindrom 2%+ 3? = 4, sto¥cem z = 4 — /22 + 2 i ravninom z = 0,
a nalazi se unutar cilindra. Skicirajte €2.

RJESENJE:




PREZIME 1 IME: GRUPA:

MATEMATIKA II 1. kolokvij 16.05.2012. E

1. (6 bodova) Rijesite diferencijalnu jednadZbu 2y —y ln Y .
x

RJESENJE:




a) (3 boda) Zadana je funkcija f(z,y) = (z —y) - ¢((z — y)?). lzratunajte

0 0
o) + 5 @)

b) (3 boda) Napiite jednadzbu tangencijalne ravnine na graf funkcije
f(z,y) = arctan(y — =) u tocki T(1,1,7).

RJESENJE:




3. (6 bodova) lIspitajte i odredite ekstreme funkcije f(x,y) = = + y* — y/r — 6y + 1.

RJESENJE:




4. (6 bodova) lzratunajte masu homogenog lika u I. kvadrantu omedenog kardioidom
r = 2(1 + cos p), kruznicom (z — 1)® + y? = 1 i koordinatnim osima. Skicirajte lik.

RJESENJE:




5. (6 bodova) Prelaskom na cilindri¢ne koordinate izralunajte:

27 5 2
/ dy / db / r*sin® 0 dr.
0 0 0

RJESENJE:




PREZIME 1 IME: GRUPA:

MATEMATIKA I 1. kolokvij 16.05.2012. F

1. (6 bodova) Rijeite diferencijalnu jednadzbu 5" + y = sin z.

RJESENJE:




2. a) (2 boda) Skicirajte domenu funkcije f(z,y) = /y In(z? + y* — 6z).

b) (4 boda) Odredite koordinate diralidta one tangencijalne ravnine na graf funkcije
f(x,y) = 2% +y* + 2y koja je paralelna s ravninom z +y — z = 0.

RJESENJE:




2
3. (6 bodova) Ispitajte i odredite ekstreme funkcije f(z,y) = ; + % + .

RJESENJE:




4. (6 bodova) Izratunajte masu homogenog lika omedenog kruznicama 2% + (y — 1)? = 1,
(x —V/3)? +y> = 3 i pravcem 2 = 0. Skicirajte lik.

RJESENJE:




5. (6 bodova) Prelaskom na cilindri¢ne koordinate izratunajte integral

/// rzdrdydz,
Q

ako je © omedeno plohama z = \/4 — 22 — 92, 2?2 + 4> = 1 i z = 0, a nalazi se izvan
cilindra. Skicirajte podrudje integracije

RJESENJE:




