MATEMATIKA II 2. kolokvij 14.05.2008. A

1. Izracunajte (3 boda)
5 3z
/ dw/ cos(y — 2x) dy.
0 2z

2. Rekonstruirajte i skicirajte podrucje integracije u integralu (4 boda)

g 2(14-cos p)
/ dgo/ f(r, @) rdr.
0 1

3. Izracunajte integral (5 bodova)

///T3sin19drd<,0d19,
1%

ako je V omedeno sferama z® +y> + 22 =4 i 2> +y* + 22 =0.
RJESENJE:
1.1

2. Podrucje omedeno kruznicom 22 4+ y? = 1, kardioidom (r = 2(1+cos¢)) i pravcima
r=01iy=0.

3. 65
MATEMATIKA II 2. kolokvij 14.05.2008. B
1. Izracunajte (3 boda)
1 1+1 5
/ dx / “ 2w dy.
0 x2
2. Prelaskom na polarne koordinate izracunajte integral (4 boda)

// vty dx dy,
Q

ako je Q lik koji se nalazi u I kvadrantu a omeden je kruznicama z? + y?> = 1,
2? +y? =4 ipraveima y = z, y = /3z. Skicirajte Q.

3. U integralu (5 bodova)

///Vf@jaya?f)dxdydz’

napisite granice, ako je V omedeno cilindrom y = 22 i ravninama z =0, z =1, y = 0
i = 1. Skicirajte podrucje integracije.

RJESENJE:
1. In2—1

2. Z(e*—e)

1 z? 1
3. / dx/ dy/ f(z,y,2)dz
0 0 0



MATEMATIKA II 2. kolokvij 14.05.2008. C

. Skicirajte podrucje integracije i zamijenite poredak integracije (3 boda)

u integralu

/01 dx/;f(:c,y)dy.

Izracunajte volumen tijela omedenog paraboli¢nim cilindrom y = 22 (4 boda)
i ravninama y = 1, z = 0, z = 4. Skicirajte tijelo.

. Izracunajte integral (5 bodova)

///pdpdsﬁdz,
. 14

ako je V omedeno plohama z = 3— 2% —y?, 2%2+y? =11z = 0. Skicirajte podruéje
integracije.

RJESENJE:

! VY
L. dy/ " fw,y) do

0 y

9. 18
3. 5
MATEMATIKA II 2. kolokvij 14.05.2008. D
1. Skicirajte podrucje integracije i zamijenite poredak integracije u integralu (3 boda)

[ [ pe )y

[zracunajte (4 boda)

// rdrde
Q

ako je Q lik omeden kruznicom 2?4 y? = 4 i praveima y = 2 i y = v/32. Skicirajte
Q.

Prelaskom na cilindri¢ne koordinate izracunajte integral (5 bodova)

1
———=dzdyd
///1/\/1:2—1—3/2 T

ako je V omedeno cilindrom 2% + (y — 1) = 1 i ravninama z = 0, z = 1. Skicirajte
V.

RJESENJE:

1.

2.
3.

/02 dy/jf(as,y)dx

FTV3-2
4



MATEMATIKA II 2. kolokvij 14.05.2008. E

1. Skicirajte podrucje integracije i odredite granice integrala: (3 boda)

| | #.y)dady,

ako je podruéje integracije €2 omedeno krivuljama z = y* i v = 2 — 2.

2. Prelaskom na polarne koordinate izracunajte volumen tijela omedenog (4 boda)
plohama z = 22 + 3%, 2% +y? = 1 i ravninom z = 0. Skicirajte tijelo.

3. Prelaskom na cilindri¢ne koordinate izracunajte integral (5 bodova)

//Ax@@@

gdje je V omeden stoscem z = 1 — y/x? + y? i ravninom z=0. Skicirajte podrucje
integracije.

RJESENJE:

1 2—y2
L. / dy/ f(z,y)dx

1 Y2
2. 5
3.0
MATEMATIKA 11 2. kolokvij 14.05.2008. F
1. Skicirajte podruéje integracije i odredite granice u integralu (3 boda)

//Qf(:v,y) dx dy
ako je © omedeno s parabolom y = —2% —x + 2 i osi x.

2. Izracunajte povrsinu lika u I'i IT kvadrantu omedenog s kardioidom (4 boda)

r = 14 cosy iosix. Skicirajte lik.

3. Prelaskom na sferne koordinate izracunajte integral (5 bodova)

2 Va—x2 \/ 4—x2—y?
/ dx/ dy/ Va4 y? + 22 dz.
—2 0 0

Skicirajte podrucje integracije.

RJESENJE:

1 —z2—z+2
L [ dx / f(x,y)dy
2 0
T

2. 3

N

3. 4m



