MATEMATIKA II 3. kolokvij 11.06.2008. A

1. Dano je vektorsko polje @(z,y,2) = yzi+xz ] +ay k. Pokazite da je (3 boda)
polje potencijalno i odredite njegov potencijal f(z,y, z).

2. Izracunajte /(x +y)2dr + (z — y)*dy + vy dz gdje je I' dio pravca (4 boda)
r
koji spaja tocke A(1,0,1) i B(2,1,3) orijentiran od A prema B.

3. Izracunajte // dS, ako je ¥ dio plohe stosca z = /22 + y? koji (5 bodova)
iz njega isjeca ciElindar 2? + (y — 1)® = 1. Skicirajte X.

RJESENJE:

1. rot@ =0 = polje je potencijalno; flz,y,2) = —zyz + C.

2. 7.

3. V2.

MATEMATIKA 11 3. kolokvij 11.06.2008. B
. . 3x - 1 - 2 - 2 -
1. Zadano je skalarno polje f(x,y,z) = —, vektor §= —3! + 37 + 3 k (3 boda)
Yz
i tocka T'(1,1,1). Odredite usmjerenu derivaciju skalarnog polja f(z,y, z) u smjeru

vektora § u tocki 7.

2. Izracunajte /(x + y) ds gdje je T dio presjecne krivulje paraboli¢nog (4 boda)
r
cilindra z = 1 — 22 i ravnine y = 0 od tocke A(0,0,1) do B(1,0,0). Skicirajte.

3. Pomoc¢u teorema o divergenciji izracunajte tok vektorskog polja (5 bodova)
a= y25+ x2;+ (x 4+ 1)zk kroz zatvorenu plohu koju ¢ine dijelovi ploha z? +y? = 9,

z=01 z =2 orijentiranu u smjeru vanjskih normala. Skicirajte plohu.

RJESENJE:

of )
1. ( = —b5.
s T(1,1,1)

) 5v5 — 1
T
3. 18.



MATEMATIKA 11 3. kolokvij 11.06.2008. C
1. Zadano je skalarno polje u(x,y, z) = 2zz + 2yz + 22 — 42 i tocka (3 boda)
A(2,1,1).

a) Izracunajte (grad u)

b) Odredite skup tocaka u prostoru u kojima je grad u okomit na os z.

2. Izracunajte pomoc¢u Greenove formule / yidr + xy’dy gdje je T (4 boda)
r

pozitivno orijentirana krivulja koja zatvara lik omeden parabolama y = 22 i z = 3.

3. Izracunajte // adS ako jed= ZE, a ¥ je dio paraboloida z = 2% + y* (5 bodova)
b

ispod ravnine z = 1 orijentiran tako da 7 ¢ini tupi kut s k.
RJESENJE:

1. a) (gradu)agasy = 20+ 2] +4k; b) z+y+2 = 2.

9 0
35
3. I



