MATEMATIKA II 2.kolokvij 16.5.2007. I

1. Skicirajte podrudje integracije D i odredite granice integrala (3 boda)

| |, (@, y)dedy,

ako je D omedeno krivuljama
y= = aty =z
2v2
2. Izracunajte povrsinu lika omedenog pravcima (4 boda)
y=0y==x
te kruznicom
(x— 1) +9y*=1.
3. Prelaskom na cilindri¢ne koordinate izracunajte (5 bodova)

///V(:z:2 + y?)dxdydz

gdje je V omedeno plohom 2z = z? + y? i ravninom z = 2.

RJESENJE:
1. ) v
%ﬂhékﬂﬂnw@/
ili
V2 2v2y
| dy /yQ f(z,y)dz
2—+1
2
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1. Skicirajte podrudje integracije i zamijenite poredak integracije (3 boda)

u integralu

1 z?
/O dx /a:S f(z,y)dy.
2. Prelaskom na polarne koordinate izracunajte integral

//D Va2 + y2dxdy

ako je D podrucje omedeno krivuljom

y = V4 — 22 1 pravcima y = 0,z = 0 u prvom kvadrantu.

3. Prelaskom na sferne koordinate izracunajte

/Old:lf/omdy/om\/x2+y2+22dz.

RJESENJE;:
1. ) .
/ dy/ﬁ f(z,y)dw
47
9.
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T
3. =
8
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1. Izracunajte

/16 dx /Olm xdy.

2. Skicirajte podrudje integracije i napisite u kartezijevim

koordinatama granice integrala

/g dgo/ocowr - f(r, @)dr.

_T
2

(4 boda)

(5 bodova)

[1I

(3 boda)

(4 boda)



3. Izracunajte (5 bodova)

///V xyzdr dy dz

gdje je V omedeno ravninama z =0,y =0,z =0

i plohom 22 4+ y? + 22 = 1 u prvom oktantu.

RJESENJE:
e2 1
1 — 4+ =
4 + 4
2. p—
1 I(z-1)
/0 dx/ f(z,y)dy
“Vi--3)?
ili
3 Lyl /14y
] 1
48
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1. Skicirajte podrudje integracije D i odredite granice integrala (3 boda)

| |, £(z,y)dzdy,

ako je D omedeno pravcima
y=x,y=2x,xr=2.
2. Izracunajte volumen tijela omedenog ravninama, (4 boda)
2=0,y+ 2z =21 cilindrom y = z°.

3. Prelaskom na cilindri¢ne koordinate izracunajte (5 bodova)

///dedydz

gdje je V omedeno paraboloidom z = 3 — 22

— 42 i ravninom z = 0.



RJESENJE:

[z [ f.y)dy

ili

/Ozdy/;f(x,y)dx+/24dy/;f(g;,y)dx
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1. Skicirajte podrudje integracije i zamijenite poredak (3 boda)
integracije u integralu

/16 dx /l:m f(z,y)dy.

2. Prelaskom na polarne koordinate izrac¢unajte (4 boda)

//D sin\/z? + y2dzdy

gdje je D omedeno krivuljama z2 + y? = 72, 22 + y? = 4n.

3. Prelaskom na cilindri¢ne koordinate izracunajte (5 bodova)

///V zdz dy dz

gdje je V omedeno cilindrom (z — 1)? +y? = 1
1 ravninama z = 0,z = 2.

RJESENJE:

/01 dy /1 f(z,y)dz

2. —6m2



3.
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1. Izracunajte

/12 dy/lz xydx.

2. Izracunajte volumen tijela omedenog plohom
2= 2?4 ¢
1 ravninama

r=0,y=0,2=0,z+y = 1.

3. Skicirajte podrudje integracije u integralu

[Fdo [Fd6 [*?sin6 - f(r, 0, 0)dr

1 napiSite zadani integral u kartezijevim koordinatama.

RJESENJE:
1. 2Iln2 — 3
4
1
2. =
6
3.

/_22 dx /Omdy/o e f(z,y, z)dz

VI

(3 boda)

(4 boda)

(5 bodova)



